Examen 2 22-Nov-2008

Geometria Planay Trigonometria (SEP-INAOE)
Nombre completo: No. de grupo:
Nombre instructor: Calificacion:

1.- Los radios de dos circunferencias son 10 y 16 cm. Hallar la distancia entre los centros si las
circunferencias son: a) tangentes interiores; b) tangentes exteriores.

2.- Sielarco BD mide 10° y el angulo ABE = 40°; hallar el angulo BCD (ver figura izquierda).
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3.- Hallar graficamente la longitud del segmento aureo AP del segmento 48 =7 cm en base
a la figura derecha (equivalentemente, ver la Fig. 192 del Art. 219, pag. 164).

4.- Sabiendo que el perimetro de un exagono regular inscrito en una circunferencia vale 48 cm,
calcular el didametro de dicha circunferencia.

5.- Construir geométricamente un octagono regular inscrito en una circunferencia de radio
r=2+/2 cm, basando la construccién en la del cuadrado inscrito (misma circunferencia).

6.- Rectificar graficamente una circunferencia cuyo didmetro es 4B =4 cm.
(Sugerencia: ver la Fig. 221 del Art. 263, pag. 199).

7.- Hallar la longitud de una circunferencia circunscrita a un tridngulo equilatero de 36 m
de perimetro.

8.- El arco NBC se ha trazado haciendo C m D
A B

centro en A. El arco NCD se ha trazado
haciendo centro en B. Si AB =5 cm,
calcular la longitud de la curva BCD.



Revisor: Mtra. Margarita

@ Los radios de dos circunferencias son 10 y 16 cm. Hallar la distancia entre los centros si las
circunferencias son: a) tangentes interiores; b) tangentes exteriores. [0,%4,%2,%4,1]

. a) En dos circunferencias tangentes interiormente la distancia d entre los centros
[A] Oy O’ es igual a la diferencia de sus radios; asi, d= 00’ =r-r" (pues r>r’),
de donde,d=16—-10=6cm.
[72]

5 b) En dos circunferencias tangentes exteriormente la distancia de los centros es
[A] igual a la suma de los radios. Por tanto, d = 00’ =r +r’, en particular,
d=16+10=26 cm.

[1]

@ Si el arco BD mide 10° y el angulo ABE = 40°; hallar el angulo BCD (ver figura izquierda).

[O,%,l/z,%, 1] El angulo dado ABE es inscrito y su medida es
[Va] igual a la mitad del arco comprendido entre sus
lados. Ast,
/B = Z/ABE =40° = mTAE . MAE=2(40°=80°, ['%]
A

y como se conoce la medida del arco BD, resulta

C Bl} ‘ que siendo C un punto exterior a la circunfe- 3
l rencia, la medida del dngulo extevior BCD es [A ]
D

igual a la semidiferencia de los arcos comprendidos
por sus lados. Entonces,

NAE —-NBD

T (1]




Revisor: Dr. Juan Pablo Torres

@ Hallar graficamente la longitud del segmento dureo AP del segmento AB =7 cm en base
a la figura derecha (equivalentemente, ver la Fig. 192 del Art. 219, pag. 164).

[0,V4,%,%,1]

[72]

AO corta la circun-
ferenciaen C

~
~

[74] R
La circunferencia con AN [Va]
centro en A y radio 4Ac C A5 em
cortaa AB en P
AN ) p B
__ Y | Comprobacion:
AP =43 cm (raz6n durea, medida) [1] — -
\ ! / £ = L =].6= ﬂ = i
hd AP 43 27 PB

AB=17 cm (segmento dado)

AP=%E(\/§ ~1)=3.5(1.23) = 4.3

Sabiendo que el perimetro de un exagono regular inscrito en una circunferencia vale 48 cm,
calcular el didmetro de dicha circunferencia.

1
[0,72,1] E( perimetro de un exdgono regular inscrito en una circunferencia
estd dado por 6 veces su lado y como el lado del exdgono es igual al
radio de la circunferencia circunscrita, se tiene que:

43 [72]
ps =6l =6r=48 cm., de donde r =Z=8 cm.

Por lo tanto, d =2r=2(8)=16 cm es el diametro buscado. [1]



Revisor: Dr. Gonzalo Urcid

[0,V4,%,%,1]

@ Construir geométricamente un octdgono regular inscrito en una circunferencia de radio

7 =2+/2 cm, basando la construccion en la del cuadrado inscrito (misma circunferencia).
Para trazar la circunferencia circunscrita, el valor aproximado del radio es
r=2(1.41) =2.8 cm; por otra parte, el lado del cuadrado inscrito tiene por lado

[7a] 1= 2 =222 =4 cm. Este cuadrado se puede trazar, a) considerando que (os
vértices quedan determinados por la interseccion de los diametros ACy BD
(perpendiculares entre si) con la circunferencia, o b) considerando que los vértices
quedan determinados por la interseccion de los didmetros oblicuos a 45° y
135° (perpendiculares entve si) con [a circunferencia. Finalmente, se levantan [ /2]
perpendiculares en los puntos medios de cada lado del cuadrado construido en

a) o b) y se unen por segmentos, dos por cada lado, para ast formar el octdgono
regular inscrito requerido. Se comprueba, midiendo con una regla graduada que

B L =22em=2V2{2-V2=r2-V2 o,

Rectificar graficamente una circunferencia cuyo didmetro es AB =d =4 cm. [0,1/2, 1]
(Sugerencia: ver la Fig. 221 del Art. 263, pag. 199).

ZBOF =30° DE =12.6 cm = 7td

(rectificacion) D

EL OB [1] ZE = arctanA=D
OD=~3 |f---oooeo N AEI
04=2 = arctan —;2 3 =17.3°

A AE =3d =12 cm (tres didmetros) E



Revisor: M.C. Armando Pérez

@ Hallar la longitud de una circunferencia circunscrita a un triangulo equilatero de 36 m

de perimetro.

[0,%2,1]

como P, =3I, =3r«/§=36 m, se obtiene r =£— 12 \/5—4\/5 [1/2]

NERRVERNA]

de donde, la longitud de la circunferencia circunscrita es [1]

C =27r =27(4/3) =873 m = 43.53 m.

El arco NBC se ha trazado haciendo ry

centro en A. El arco NCD se ha trazado m

haciendo centro en B. Si AB =5 cm, A

calcular la longitud de la curva BCD. C ; D
[0,%,1]

La longitud del arco NBC equivale a la longitud de la semicircunferencia con [45]
centro en 4 y radior, = AB =5 cm, y la longitud del arco N"CD es igual a la
longitud de la semicircunferencia con centro en B y radio ry = BC= BD = 10 cm.

Por lo tanto, la longitud de la curva BCD estd dada por:

Lycp =L yo+ L. p=mr,+7r,=7(5+10)=157 cm =47.12 cm. [1]



